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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….065 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic�, specializarea �tiin

�
e ale naturii; Filier� tehnologic�, profil Tehnic, toate specializ�rile  

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  
 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

 

(4p) a) S  se determine distana dintre punctele )5,2(−A i )1,1(B . 

(4p) b) S  se arate c punctele )7,4(),3,2(),1,1( PNM sunt coliniare. 

(4p) c) S  se determine R∈ba,  dac  iaiba ⋅+=⋅++ 3)(1 , unde 12 −=i . 

(4p) d) S  se determine ( )
∧
Asin  dac  în triunghiul ABC avem )ˆ()ˆ()ˆ(5 CmBmAm +=⋅ . 

(2p) e) S  se dea un exemplu de numere yxyx ≠∈ ,, R  pentru care yx sinsin = . 

(2p) f) S  se demonstreze c vectorii jiu
��

�

32 +−=  i jiv
��

�

23 +=  sunt perpendiculari. 

  

SUBIECTUL II ( 30p ) 

 
1. Pe R  se definete legea de compoziie "  " ∗  prin R∈∀+=∗ yx

yx
yx , , 

2

32
. 

(3p) a) S  se calculeze 
3

2

2

3 ∗ . 

(3p) b) S  se determine R∈a  pentru care xax =∗  , R∈∀x . 

(3p) c) S  se determine R∈c  pentru care ( ) ( )cbacba ∗∗=∗∗ , R∈∀ ba, . 

(3p) d) S  se determine R∈x  pentru care ( ) ( ) 1022 =∗ xx . 

(3p) e) S  se determine ( )∞∈ ,0y  pentru care ( ) ( ) 10loglog 22 =∗ yy . 

  

 2. Se consider func ia RR →:f , ( ) 22 −= xxf . 

(3p) a) S  se calculeze )4()3()2(...)2()3()4( ffffff ⋅⋅⋅⋅−⋅−⋅− . 

(3p) b) S  se calculeze ( )+− 2'f ( )2'f . 

(3p) c) S  se rezolve ecuaia ( ) 4=xf .  

(3p) d) S  se calculeze   
n

n n

nf
2

2

)(
lim 








∞→

. 

(3p) e) S  se calculeze ( )∫
2

1

dxxf . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider mul imea  G format  din toate matricele cu  3 linii i  3 coloane i care au  
 toate elementele din mulimea  { }2,1,0,1,2 −−=M , precum i mul imea  

















∈
















== Mx

x

x

x

xAH

11

11

11

)( . 

(4p) a) S  se calculeze determinantul matricei HA ∈)2( i s  se determine rangul acesteia. 

(4p) b) S  se determine ( )nA )1( , *N∈n . 

(4p) c) S  se determine numrul elementelor mulimii H. 

(2p) d) S  se arate c exist  yxHyAxA ≠∈ ,)(),(  astfel încât HyAxA ∈⋅ )()( . 

(2p) e) S  se arate  c pentru orice HxA ∈)(  num rul )(det xA  este par. 

(2p) f) S  se arate c dac  GA∈  i ( )Adet  este un numr întreg impar, atunci cel puin trei dintre  

    elementele matricei A sunt egale cu 1 sau -1.  

(2p) g) S  se arate c dac  GA∈  i ( )Adet  este un numr întreg impar, atunci cel puin unul dintre 

 elementele  matricei A este numr par. 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider func ia ( ) R→∞,:f 0 ,   ( )

2

1

x
xf =  i se definete irul ( ) 1≥nna  prin      

)(...)2()1( nfffan +++= , *N∈∀n . 

(4p) a) S  se determine ecuaiile asimptotelor la graficul funciei  f . 

(4p) b) S  se calculeze ( )xf ′ i s  se arate c func ia  f  este strict descresctoare pe 

intervalul ( )∞,0 . 

     (4p) 
c) S  se calculeze aria suprafeei plane mrginite de graficul funciei f , axa Ox i 

dreptele de ecuaii 1=x  i 2=x . 

(2p) 
d) S  se arate c 

144

5211

144

25
22

<+<
πe

. 

(2p) e) S  se arate c 
kkk

1

1

11
2

−
−

< , 2≥∀k . 

(2p) f) Folosind eventual punctul e) , s  se arate c irul ( ) 1≥nna  este mrginit. 

(2p) 
g) tiind c  irul ( ) 1≥nna are limita 

6

2π
, s  se calculeze 

( ) 










−
++++

∞→ 222 12

1
...

5

1

3

1
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nn
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